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3 MATEMATICAS
1° Bachillerato

Seccién 1: Introduccion
1. Introduccién

e Numeros Naturales

Los nimeros naturales son los ntimeros
1,2,3,4,5,6,...,100,...,1000,...

y asi hasta el infinito. En matema&ticas indicamos todos ellos entre
llaves para designar a todos los niimeros naturales

N ={1,2,3,4,56,...,n,...}

La letra \V se utiliza para designar simbdlicamente al conjunto de todos
los nimeros naturales.

e Numeros Enteros

Los nimeros enteros corresponden a los ntimeros naturales, nimeros
naturales negativos y el numero 0; concretamente:

cee,—4,-3,-2,-1,0,1,2,3,4,...
Indicamos todos ellos entre llaves con la letra Z

Z={..,-4,-3,-2,-1,0,1,2,3,4,...}
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Seccién 1: Introduccion 4

e Numeros Racionales

El siguiente paso en la construccion de los niimeros reales es crear el
conjunto de los niimeros racionales. Un niimero racional es un ntimero

de 1a forma  con p,q € Zy q # 0. Utilizamos la letra Q para designar

a todos los numeros racionales
b
Qz{a Ip,q € Z,q # 0}

Estos son algunos ejemplos:

1 15 3251 8

272372098 9
» Los racionales y los decimales. Cada ntimero racional tiene una
expresion decimal que se obtiene dividiendo.

a) Algunos racionales tienen un desarrollo decimal finito.

3 46 27
1= 0.75 195 = 0.368 5= 13.5
b) Algunos racionales tienen un desarrollo decimal periddico infini-

i
¢ 9 12
S = 0.666666... - =133333...
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MATEMATICAS

Seccién 1: Introduccién 5 Precrn

¢) El desarrollo decimal no es tunico. Por ejemplo

2 = 0.75 = 0.749999999 . . .

De forma general un desarrollo decimal finito se puede expresar
como un desarrollo decimal periddico infinito:

323.424552 = 323.424551999999 ... = 323.4245519
0.5 = 0.4999999... =0.49
12.43 = 12.42999999... =12.429

d) En la expresién decimal se distingue la parte no repetida o an-
teperiodo y la parte repetida o periodo. Asi:

namero | anteperiodo periodo

4.511333... =4.5113 511 3
0.77103103... = 0.77103 77 103
323.10525252. .. = 323.1052 10 52
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Seccién 1: Introduccion 6

» ;Como hallar la fraccion de un decimal?. Cada nimero
decimal tiene una expresion racional.
Ejemplo 1.1. Hallar en forma de fraccién 12.75
Solucion: Se multiplica y se divide respectivamente para desplazar la
coma tantos digitos como decimales tiene el niimero.
100-12.75 1275 255 51
100 100 20 4

Ejemplo 1.2. Hallar en forma de fraccién N = 13.7125

Solucion:

Se multiplica para desplazar la coma hasta abarcar el periodo. También
se multiplica para desplazar la coma hasta abarcar el anteperiodo. Por
iltimo se restan esas dos cantidades.

10000 N = 137125.125125...
10N = 137.125125.. ..
9990 N = 11187.
136988
9990
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Seccién 1: Introduccion

e Numeros Irracionales

JHay otros niimeros ademés de los racionales?. La respuesta es afir-
mativa. Con los nimeros racionales ya podemos representar casi todas
las cantidades que encontramos en la vida cotidiana.

Sin embargo, hay otra clase de niimeros, los niimeros irracionales
que se escriben con una infinidad de decimales pero que no tienen un
periodo, es decir, no tienen cifras que se repitan en el mismo orden y,
a diferencia de los racionales, no pueden ponerse en forma de fraccion
de dos nimeros enteros.

V2 = 1.4142135623730950488016887242097 . ..

V3 = 1.7320508075688772935274463415059 . . .
T = 3.1415926535897932384626433832795 . ..

e Numeros Reales

El conjunto de todos los niimeros reales, simbolizado con R, con-
siste en todos los niimeros racionales y todos los niimeros irracionales.
En simbolos,

R = {x |z es racional o irracional}
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Seccién 2: Potencias y Radicales 8

2. Potencias y Radicales

2.1. Potencias enteras

Sea a un numero y n € N un ndmero natural. El simbolo a”

estd definido como
a"=a-a-a---aq
—_——
nveces
Esta definicién se extiende al caso de potencias negativas de la forma
1
at=— donde ne Nya#0

an

Ejemplo 2.1. Calcular las potencias enteras:

a) 2° b) 27° c) 573
a) 2°=2-2-2-2.2=32.
1 1 1
2 25 2.2.2.2.2 32
C) 5_3:—: 1 :L.

55 5-5-5 125
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Seccién 2: Potencias y Radicales

e Propiedades de las potencias enteras

Sea a numero real con n y m nimeros naturales,
entonces
O a"q™m = g"tm Producto
an
O — =qg"" Cociente
am
0 (@)™ =a"™ Potencia

Ejemplo 2.2. Calcular.

a) a®a® b) @ : da® c) (a5)3
Solucion:

a) a5ad = a®*3 = g8

b) @® : a® =a? = d?

c) (a5)3 S R £

MATEMATICAS

chillerato
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Seccién 2: Potencias y Radicales

Ejercicio 1. Calcular.

275278
“) 957

72779
%) T

8249
e) ———
298-1

Ejercicio 2. Calcular.

a) m2n=3
m—3n—6
) a2p3
c
ab=2

a*b4
¢) —3p=5

MATEMATICAS
10

1° Bachillerato

ERE
3—1 3—12

5o
5—1 5—10

27398
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Seccién 2: Potencias y Radicales 11
2.2. Radicales

Sea a € R un ntmero real y n € N un nimero natural. Definimos
la raiz n—ésima como sigue

Caso 1 Si n es impar llamamos raiz n-ésima de a al niimero b que
cumple b" = a, y lo escribimos como

b= {/a  significa V' =a

Caso 2 Sin es par llamamos raiz n-ésima de a al nimero b > 0 que
cumple b" = a, y lo escribimos como

b= ¥a significa " =a
» ATENCION Los radicales de indice impar siempre estan definidos
V2T=3 ¥-271=-3

sin embargo los de indice par sélo para los niimeros positivos

V16 = 4 v—16 = no existe
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Seccién 2: Potencias y Radicales

e Propiedades de los radicales

Sean a y b nimeros reales con n y m numeros naturales,
entonces s=Bpy

R1 Va" = asin impar, y ¥a™ = |a| si n par. s

R2 Vab= {/a¥/b si n impar, o si n par con a,b > 0. Ma

nla Vv a
R3 \/jzisinimpar,osinpar con a,b > 0.
b b

mn . . L3
R4 \//a = "\/asi m,n impares, en otro caso tiene que
ser a > 0.

4

NUMEROS

» Ejemplos de la propiedad R1
a) V23 =8=2 b) ¥/(—2)3 = Y8 =—2
¢) VB2 =V25=5 d) V/(-5)2=V25=5 << »»
» ATENCION Recuerda que si n es par la férmula correcta es

Var = |a| n es par
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Seccién 2: Potencias y Radicales 13

Es importante el detalle de que n sea par, pues su olvido puede llevar
a contradiccién o absurdo. Asi por ejemplo

V= Vo =3

Si usamos mal la propiedad pondriamos /(—3)? = —3 # 3.

» La propiedad R2 y R3 establece que «la raiz n-ésima de un
producto o cociente es el producto o cociente de las raices n-ésimas
cuando n es impar, o cuando n es par pero los factores a y b son no
negativos».

Cuando a < 0 0 b < 0 el caso es erréneo pues

Vab # Y/aV/b
Por ejemplo con n =2, a = —1 y b = —1 se tendria
VED(ED) =vV1=1#+v—1v-1

8 I8 2
V/8.97T = /827 =2.3 = b) & — = ==
a) V827 =827 3=6 b) /5 Vo = 3

MATEMATICAS
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Seccién 2: Potencias y Radicales

Ejercicio 3. Calcular .

2
a) \2/ V7
Inicio del Test Indicar la respuesta a las cuestiones sobre radicales:

1.

. El radical de

b)3\2/3>\/§

El radical de Va2 equivale a:
(a) a (b) lal

. El radical de Va3 equivale a:

(a) a (b) |al
(—3)? equivale a:
(a) =3 (b) 3

. El radical de y/(x — 3)* equivale a:

(a) z -3 (b) |z — 3|

. El radical de /22y equivale a:

(a) |z vy (b) z/y

) m

(c) otro valor
(c) otro valor
(c) otro valor
(c) otro valor

(c) otro valor

Final del Test |Puntos: [

Correctas |
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Seccién 2: Potencias y Radicales

Inicio del Test Responde las siguientes cuestiones:

1. Va=a
(Va?)' =2
3. Va3 =a

4. Vat = d?

5. Vat=a

- (Va)” = lal

[\V]

=)

7. Vb = |z|
8. —2v3 =/(-2)23

D Cierto
D Cierto

[ ] Cierto
[ ] Cierto
[ ] Cierto
[] Cierto
[ ] Cierto
[ ] Cierto

Final del Test [Puntos:

Correctas

I:l Falso
|:| Falso

[ ] Falso
[ ]Falso
[ ] Falso
[ ]Falso
[ ] Falso
[ ] Falso

15
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Seccién 2: Potencias y Radicales 16
2.3. Potencias fraccionarias

A partir de los radicales definimos las potencias de exponente frac-
cionario como:

Ejercicio 4. Expresar las potencias fraccionarias como radicales
a) 43/2 b) 8—1/3 C) (_4)—3/2
d) (1‘ + 1)2/3 6) ZL'_I/Q f) 2_4/5

e Propiedades de las potencias fraccionarias

Sean a,b numeros reales con r S numeros
)
racionales, entonces
O a"a® =a"" Producto
0 (ab)"=a"b"
0 (@)’ =a"™ Potencia

4
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, r=A+iu

Ejemplo 2.3. Efectia y expresa la solucién en forma radical.
a) V3V3 b) VoV3 v
5 6 3 SOCIALES
) vz d) 3_“
Ve a? Ma

Solucion: Observar que es mas comodo operar con exponentes frac-
cionarios que con radicales.

a) Y393 = 31/331/5 — 31/3+1/5 _ 38/15 _ /38

b) Y9 /3 = 32/331/6 — 32/3+1/6 _ 35/6 — /35

0 Yz _ ' L5173 _ g-2j1s _ L

NUMEROS

vy — — _ \
\3/5 rl/3 15/ 02
d) g _ %/6 N VIR0 VE S Y S
Va2 2?/3 v << »>
O |
<« Doc Doc »
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Seccién 2: Potencias y Radicales

Ejemplo 2.4. Efectia y expresa la solucién en forma radical.

a) 3 Yz Va2 b)
c) vz Jx d)
Solucion:
0) 2 Yz Va2 = 2P a3 225 — p3ts+E _ 56/15 _ /.56
) \/\3/?: <a4/3)1/2 _ M 23 g

c) T \3/5 — \/5\6/5 — /2 ,1/6 _ L1/2+1/6 _ 2/3 _ ¥/,2

S~ 2/3
\/$— L — 2/3-1/2 _ 1/6 _

o 6
N 2172 Vo

)
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Seccién 2: Potencias y Radicales

Ejercicio 5. Efectiia y expresa la soluciéon en forma radical.

a) 2312 15/2

£1/2 4312
1172 42

e) (zy)**a!

Ejercicio 6. Efectia y expresa la solucion en forma radical.

¢) Vab3vab
Vab®

Vab

e)

b) a2/3 q—1/6

. (n %)m

d) a1/3 \/a

Ny

al
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20 MATEMATICAS
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Seccién 2: Potencias y Radicales

Ejercicio 7. Efectiia y expresa la soluciéon en forma radical.

0) 27 955 (3 (/%)

) g4 . 816 V1253
©) 152
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Soluciones a los Ejercicios

Ejercicio 1.

275 278 29 27 216

92-99—7 = 925 98 = 913

3—4 3—5 31 312 313

b) oo = =,=3"=381
3713712 3135 39

YCN e C CR ¢ 1

a) =23=8

) 1 = = 7w s
5—35-8 51 510 5ll
5—15—10 5353 511

82 4—9 - 82 81 - (23)2 (23)1 - 26 23 29 1

e) 29 8—1 - 29 49 - 29 (22)9 — 29 218 = ﬁ — ﬁ
27—3 9—8 310 310 310 310 1
) 3710~ 27398  (33)3(32)8 39316 325 35

Ejercicio 1
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Soluciones a los Ejercicios

Ejercicio 2.

_ _ 5 T 3
4e—2y=2 4zl 4 g
) a~2p3 b2 1
c _ _
ab=2 a?abd adb
d) (1_3 a 8 B a]. alO _ all _ aO .

~ _ 7

e) oy g = a b
a?\ g5 _a’d® -
(%) @r="5 o

22

Ejercicio 2
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Soluciones a los Ejercicios

Ejercicio 3.
2[2f/ 22 8
a) VT =7
b) AV V3= 43

) \/6/7%: /7
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Soluciones a los Ejercicios

Ejercicio 4.

0) 92 - YT = Jei—s.

24 MATEMATICAS
1° Bachillers

1 1 1
-1/3 _ _ _ -
b) 8 TRUB T YR 2 Mal
_ 1 1 1 )
c) (—4)73% = (0372 = s U6 No es un ntimero real.

1 1
-1/2 _ _
e) SR
1 1
_4/5 = — = .
f) z 24/5 5Z4

4
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1° Bachillerato

Ejercicio 5.

a) 32 2512 — 3/245/2 _ 8/2 _ 4

b) a?/3 q~1/6 — g2/3-1/6 _ 43/6 _ 12 _ /g

) 1/2 43/2 RV ISV T R BV B
2—1/2 42 v
" YR

2/3
9 = T 2R = 88 = Y
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Soluciones a los Ejercicios 26 MATEMATICAS
Ejercicio 6.
B

2) (\/as ws)3> = (V& )’ = Vas V7

2m
b) (n %) = n%)2m = gIm/nm — g2/ — {/y2
¢) VabdVab=a'?b3? o/t =
QM4 p3/2+1/4 _ (343714 — Y3 YT
d) a3 a = a/3 a2 = gM3+1/2 = 516 — g8

1 213/2
\/4abb 1;421;4 M2V G2=1/4 QA /A5/8 /e s
a a

N 3/2—3/4 3/4 _ &

=—=a =a’* = Va3

f) %_ag;/zl

Ejercicio 6
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Ejercicio 7.

B

a) s=B+py
SOCIALES

279 V9 = 3 (3%)1/ (3)/° MAl
— 33 (3)1/2 (3)2/3 _ 33+1/2+2/3 _ 325/6 — & 325

4 4
b) (\3/\6/a_9) (S/W) — /36 /36 — g2 — g 8
~

4.g16 314 (93116 12 948 60
o B8 _@)tEe 2t 9% g =
45 . 642 (22)5(26)2 — 210212 © 922 E
N
d) V1253 /(533 _ 5% _ 59/2-3/2 _ g3 7.

Y o

Ejercicio 7

44 P>
|
<« Doc Doc p»


http://personales.unican.es/gonzaleof/

	mc: 
	qzrad1: 
	1: Off
	2: Off
	3: Off
	4: Off
	5: Off

	qzrad2: 
	1: Off
	2: Off
	3: Off
	4: Off
	5: Off
	6: Off
	7: Off
	8: Off


	mcq: 
	qzrad1: 
	1: 
	1: Off
	2: Off
	3: Off

	2: 
	1: Off
	2: Off
	3: Off

	3: 
	1: Off
	2: Off
	3: Off

	4: 
	1: Off
	2: Off
	3: Off

	5: 
	1: Off
	2: Off
	3: Off


	qzrad2: 
	1: 
	1: Off
	2: Off

	2: 
	1: Off
	2: Off

	3: 
	1: Off
	2: Off

	4: 
	1: Off
	2: Off

	5: 
	1: Off
	2: Off

	6: 
	1: Off
	2: Off

	7: 
	1: Off
	2: Off

	8: 
	1: Off
	2: Off



	ScoreField: 
	qzrad1: Puntos:
	qzrad2: Puntos:

	correct: 
	qzrad1: 
	qzrad2: 



